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( ) 26   ,  avec 0 5
t

P t e t=  

Le pourcentage des ventes de jouets en ligne  pour les cinq 
prochaines années, à partir du début de l’année prochaine :
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Où 

𝑡 : le temps en année  

𝑡 = 0 : début de l’année prochaine

( ) 26   ,  avec 0 5
t

P t e t=  

Le pourcentage des ventes de jouets en ligne  pour les cinq 
prochaines années, à partir du début de l’année prochaine :

Exemple introductif

Comment résoudre l’équation 26 44      (avec 0 5)
t

e t=  

Bonheur-Enfant

( )?  telle que 44        (avec 0 5)t tP t= =  

Dans combien d’années , le magasin atteindrait-il- 44 % des ventes de 
jouets en ligne ?



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. 

14



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. 

Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par l’équivalence suivante

15



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. 

Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

16



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. 

Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

17

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. 

Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

18

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. 

Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

19

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base 𝒆 (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne «𝒆»: logarithme népérien ou logarithme naturel



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

20

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (𝒆)



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

21

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

22

loga M

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

23

loga M K=

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

24

loga M K=

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

25

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)

loga M K=



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

26

K
Ma =

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)

loga M K=



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

27

10log log KM M= =

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)

K
Ma =loga M K=



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

28

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)

10log log KM M= =

K
Ma =loga M K=

10K M=



Définition du logarithme

Définition :

Soit 𝑎 ∈ 0 ,∞ et 𝑎 ≠ 1. Le logarithme en base 𝑎 de 𝑀 (𝑴 > 𝟎), noté 𝑙og𝑎𝑀, est défini par 

l’équivalence suivante :

𝒍𝒐𝒈𝒂𝑴 = 𝑲⟺ 𝒂𝑲 = 𝑴

29
ln loge KM M= =

Remarques. 
▪ Généralement, la base 10 et la base e (la base népérienne) sont les plus utilisées.
▪ Le logarithme de base 10 : logarithme décimal ou logarithme vulgaire
▪ Le logarithme de base népérienne: logarithme népérien ou logarithme naturel
▪ On note log : le logarithme de base 10 et   ln : le logarithme de base népérienne (e)

10log log KM M= =

K
Ma =loga M K=

10K M=
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Exemple  Résoudre les équations suivantes
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400
=

20

1
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400
d x=

Ramener les deux membres de l’égalité,
si possible, à une base commune.

 u v va a u=  =

Rappel, pour 𝑎 ∈ 0 ,∞ 0 , 𝑎 ≠ 1 𝑒𝑡 𝑀 > 0

log
a

M K=
K

a M =
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Logarithme d’un produit: propriété très utile
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2) log 10c

1
) ln

2
a

 
 
 

9
) ln

8
b

 
 
 

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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1
) ln

2
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1
ln ln( )N

N

 
= − 

 

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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1
ln ln( )N

N
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2ln( )= −

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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1
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Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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9
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ln ln( ) ln( )
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Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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ln ln( ) ln( )
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M N
N

 
= − 

 
8ln( )9 ln( )= −

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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ln ln( ) ln( )
M

M N
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= − 

 
8ln( )9 ln( )= −

2 3ln( )3 ln( )2= −

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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8ln( )9 ln( )= −

2 3ln( )3 ln( )2= − ( )ln ln( )k kM M=

2ln( )32 )3ln(= −

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.



70

9
) ln

8
b

 
 
 

ln ln( ) ln( )
M

M N
N

 
= − 

 
8ln( )9 ln( )= −

2 3ln( )3 ln( )2= − ( )ln ln( )k kM M=

2ln( )32 )3ln(= −

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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2) log 10c 2log ( )2 5=

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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2) log 10c 2log ( )2 5=

log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= +
2 2 5log ( ) log )2 (= +

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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2) log 10c 2log ( )2 5=

log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= +
2 2 5log ( ) log )2 (= +

log ( ) 1a a =
21 log ( )5= +

Exemples résolus

Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.
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Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 

2) log 10c 2log ( )2 5=

log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= +
2 2 5log ( ) log )2 (= +

log ( ) 1a a =
21 log ( )5= +

2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.

Exemples résolus
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Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 

2) log 10c 2log ( )2 5=

log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= +
2 2 5log ( ) log )2 (= +

log ( ) 1a a =
21 log ( )5= +

2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.

Exemples résolus

( )

( )2

ln
1

n

5

l
= + ln

log  avec 2 , 
ln

a a b e
M

M
a

= = =
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Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 

2) log 10c 2log ( )2 5=

log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= +
2 2 5log ( ) log )2 (= +

log ( ) 1a a =
21 log ( )5= +

2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.

Exemples résolus

( )

( )2

ln
1

n

5

l
= + ln

log  avec 2 , 
ln

a a b e
M

M
a

= = =
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Exemple Écrire, si possible,  les expressions suivantes en fonction de 

2) log 10c

1
) ln

2
a

 
 
 

9
) ln

8
b

 
 
 

2log ( )2 5=

log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= +
2 2 5log ( ) log )2 (= +

log ( ) 1a a =
21 log ( )5= +

ln ln( ) ln( )
M

M N
N

 
= − 

 
8ln( )9 ln( )= −

2 3ln( )3 ln( )2= − ( )ln ln( )k kM M=

2ln( )32 )3ln(= −

1
ln ln( )N

N

 
= − 

 
2ln( )= −

2log 5 , ln 2  ,  ln 3  et  ln 5.

ln 5
1

ln 2
= + ln

log  avec 2 , 
ln

a a b e
M

M
a

= = =

Exemples résolus
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Où 

𝑡 : le temps en année  

𝑡 = 0 : début de l’année prochaine

Dans combien d’années , le magasin atteindrait-il 44 % des ventes de 
jouets en ligne ?

( )?  telle que 44        (avec 0 5)t tP t= =  

Comment résoudre l’équation 26 44      (avec 0 5)
t

e t=  

( ) 26   ,  avec 0 5
t

P t e t=  

Le pourcentage des ventes de jouets en ligne  pour les cinq 
prochaines années, à partir du début de l’année prochaine :

Bonheur-Enfant
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Où 

𝑡 : le temps en année  

𝑡 = 0 : début de l’année prochaine

( ) 26   ,  avec 0 5
t

P t e t=  

Le pourcentage des ventes de jouets en ligne  pour les cinq 
prochaines années, à partir du début de l’année prochaine :

Dans combien d’années , le magasin atteindrait-il 44 % des ventes de 
jouets en ligne ?

( )?  telle que 44        (avec 0 5)t tP t= =  

Comment résoudre l’équation 26 44      (avec 0 5)
t

e t=  

Bonheur-Enfant
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Où 

𝑡 : le temps en année  

𝑡 = 0 : début de l’année prochaine

Dans combien d’années , le magasin atteindrait-il 44 % des ventes de 
jouets en ligne ?

( )?  telle que 44        (avec 0 5)t tP t= =  

Comment résoudre l’équation 26 44      (avec 0 5)
t

e t=  

( ) 26   ,  avec 0 5
t

P t e t=  

Le pourcentage des ventes de jouets en ligne  pour les cinq 
prochaines années, à partir du début de l’année prochaine :

2 2
44

6 44  
6

                 

t t

e e=  =

Bonheur-Enfant
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Où 

𝑡 : le temps en année  

𝑡 = 0 : début de l’année prochaine

Dans combien d’années , le magasin atteindrait-il 44 % des ventes de 
jouets en ligne ?

( )?  telle que 44        (avec 0 5)t tP t= =  

Comment résoudre l’équation 26 44      (avec 0 5)
t

e t=  

( ) 26   ,  avec 0 5
t

P t e t=  

Le pourcentage des ventes de jouets en ligne  pour les cinq 
prochaines années, à partir du début de l’année prochaine :

2 2

2

44
6 44  

6

22
                

3

                 

t t

t

e e

e

=  =

 =

Bonheur-Enfant
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2 2
22

6 44  
3

t t

e e=  = ln M K=
K

Me = Bonheur-Enfant
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2 2
22

6 44  
3

t t

e e=  = ln M K=
K

Me =

2
22

3

t

e =

Bonheur-Enfant
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2 2
22

6 44  
3

t t

e e=  = ln M K= 
K

e M=

2
22

3

t

e =
3

l
22

n
2

t
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Bonheur-Enfant



Définition du logarithme

85

2 2
22

6 44  
3

t t

e e=  = ln M K=
K

Me =

2
22

3

t

e =
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l
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n
2
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22
ln

3 2

22
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t

t
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2 2
22

6 44  
3

t t

e e=  = ln M K=
K

Me =

2
22

3

t

e =
3

l
22

n
2

t
= 

 
 
 

22
ln

3 2

22
2ln

3

3,98486 4

t

t

t

=
 

  
 

 
 =  

 

  

Le magasin attendrait 44 % de ventes de jouets en ligne dans 
environ quatre ans à partir de l’année de lancement des ventes en 
ligne. 

Bonheur-Enfant
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M K=
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1) log ( ) log ( ) log ( )a a aMN M N= + 2) log ( ) log ( ) log ( )a a a

M
M N

N
= −

3) log ( ) log ( )p
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1
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